Les primitives

n Primitives d’une fonction numérique: I

D Définition
Une fonction F est une primitive d’une fonction f définie sur un intervalle / si : Vx €

I; F'(x) = f(x)

' Exemple

&  Fonction primitive de la fonction f(x) =4x+2 sur Rest F : x+ x* 4+ 3x
& Fonction primitive de la fonction f(x) = cos(x) sur R est F : x + sin (x)

Propriété

Toute fonction continue sur un intervalle / admet une fonction primitive sur /.

Propriété

F est une primitive d’une fonction f définie sur un intervalle /.
Toute fonction primitive G de f sur [ est de la forme G(x) = F(x) +c¢; (c € R)

' Exemple

Les fonctions primitives de la fonction f(x) = 4x 42 sur R sont de la forme F (x) = x> +3x 4 ¢ avec
ceR

Propriété

F est une primitive d’une fonction f définie sur un intervalle I, xy € I et yg € R; il existe une seule
fonction primitive G de f qui vérifie la condition G(xg) = yo

l Exemple

Déterminer la fonction primitive de f(x) = x> —2x+3 qui prend la valeur 0 en —1

Chapitre : Les primitives

Les primitives de f sont de la forme F(x) = ZX4 —x*+3x+c;ceR

Puisque F(—1)=0 <= —(—D*—(=1)243x(=1)+c=0

conclusion :




Section IT @ Fonctions primitives de la somme de deux fonction - le produit d’une fonctic  r &«

1
La fonction primitives de f(x) = x® —2x+ 3 qui prend la valeur O en —1 est: G(x) = —x* —x> +
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Fonctions primitives de la somme de deux fonction - le produit d’une fonc—‘
tlmr un réel o

Propriété

F et G sont les primitives respectivement de f et g sur /,on a :

& F + G estune primitive de f+ g.
& OF estune primitive de o/ f.

' Exemple

Soient f(x) = 3x et g(x) = cos (x), leurs fonctions primitives sont respectivement F(x) = 6x> + ¢ et
G(x) =sin(x)+c aveccetd €R
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Section I1I ® Opérations sur les fonctions primitives - Tableau des fonctions primitives des fonctions
usuelles

Tableau des fonctions primitives des fonctions usuelles

Fonction f F primitive de f (c € R)
f(x)=0 F(x)=c
fx)=a;aeR F(x)zlax-l-c

flx)=x F(x)zixz-l—c
F) =2 ne T\ {1} Flx) = nj_lxnﬂ—f—c
fO=xreQ -1} | Fl)=— e
f(x)zﬁ F(x) =2yx+c
f(x) = sin (x) F(x) =—cos(x)+c
f(x)=sin(ax+b);a#0 F(x):—écos(ax—l—b)+c
f(x) =cos(x) F(x) =sin(x)+c

Flx) = cos(ax+b): a£0 | Fx) = ésin(ax—i—b)—i—c
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f(x) =1+tan” (x) = cos? (x) F(x) =tan(x)+c
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