Cours

1AC

Les fractions ( nombres en écriture fractionnaire )

, <
u Ecriture fractionnaire d’'un nombre Y

Exprimer par une fraction la partie de chaque figure qui a été colorée :

(1) )

7
A quelle opération mathématique correspond le nombre 1 ?

: . 7
Trouver I’écriture décimale de N

P> Définition a af O\
Soient a et b deux nombres entiers avec b # 0
% Le quotient de a par b est le nombre c tel que : a =b X ¢

. a
Ce quotient se note : b

..a . .
% La notation b est appelée une fraction

# Le nombre a est appelé numérateur
% Le nombre b est appelé dénominateur

Remarque

Les fractions ( nombres en écriture fractionnaire )

3 .
@ Le nombre 1 est une fraction

. 3.1 . . L. . .
Mais le nombre e n’est pas une fraction,, mais une écriture fractionnaire

& Tout nombre entier peut se mettre sous forme de fraction

Chapitre :




Section I @ Ecriture fractionnaire d’un nombre

0 12 5 7
12=-2 - — & oo —_ _
1 29 5 1 29 7 1
& Certaines fractions peuvent étre des nombres décimaux
5 3 2
-=125 3, ==15 ;;, —=02
4 > 5 2 > 5 10 0

En revanche, certaines fractions ne sont pas de nombres décimaux, par exemple 3

nest pas un nombre décimal car la division 2 = 3 ne sarréte jamais.
& Tous les nombres décimaux peuvent étre écrits sous la forme dune fraction dont le
dénominateur est 10, 100, 1000,. ..

32 123 115
123 = — 3 0.0llS—m

3'2_E ” 100

Application

. : . ) 1
Dessiner un rectangle et colorie la partie qui représente 3

: ) S 3
Dessiner un cercle et hachuré la partie qui représente 1

| Solution

Dessin 1

Dessin 2

LES FRACTIONS ( NOMBRES EN ECRITURE FRACTIONNAIRE )
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Section II e Egalité de fractions

m Egalité de fractions

Relier par un trait les figures dont les proportions de surface colorée sont égales, puis
déduire les égalités de fractions correspondantes

Comment passe-t-on d’une fraction a sa fraction égale (avec une méme opération sur le
numérateur et le dénominateur) ?

. a . .. .. P
On ne change pas la valeur d’une fraction B si on multiplie (ou o divise ) son numérateur et

son dénominateur par un méme nombre décimal non nul k (k # 0)

a_a><k o a_a+k
b bxk b b=k

— !

ol8_18_9_3 34_34=17_2
42 42 21 7 51 51=17 3
28 70 35 25 25+5 5

¥ Simplification d’une fraction

‘)éﬁnition

Simplifier une fraction, cest écrire une fraction qui lui est égale, mais avec un numérateur et
un dénominateur plus petits.
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Section III @ Comparaison de fractions

4 4
* Simplification de la fraction 3 est : 37 =

60
* Simplification de la fraction — est: — = -
Simplification de la fraction 63 est 68 4x17 17

Y Remarque

%  Si une fraction ne peut étre simplifiée, on dit qu’elle est irréductible

%  Pour simplifier une fraction, on peut utiliser les criteres de divisibilité

un nombre est divisible par 2 s’il se termine par 2,4,6 ou 8

un nombre est divisible par 5 s’il se termine par O ou 5

un nombre est divisible par 3 si la somme de ses chiffres est divisible par 3
un nombre est divisible par 9 si la somme de ses chiffres est divisible par 9

Ll

Application

Simplifier le plus possible les fractions suivantes :

18 8 25 4921 300

8 [x) 6_4 Ex) g X 7 X E 2 j
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' Solution

18
T =

125 5 49_7 21 3 300 100
64 8 7295 19 7 49 7 7 21 7

> . 8
4

Soient a, b, ¢ et d quatre nombres décimax non nuls
a ¢
% Siona: il alors : axd =bxc ( c'est la régle du produit en croix )
a d a c
*%Siona:axb=cxd, alors: —=—ou - =—
c b d b v

[[[J] Comparaison de fractions

On a tracé, ci-dessous, deux rectangles de méme aire
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Section III @ Comparaison de fractions

Déterminer la fraction du rectangle correspondant a la zone coloré en rouge
Quelle est la fraction qui représente la zone colorée en bleu

A I’aide du graphique, comparer ces deux fractions

8
Compléter, dans le triangle de gauche, la zone colorée en rouge qui correspond a e du
triangle

8
ffet: — = —
On a en effe T

Sans utiliser la graphique, paut-t-on alors comparer les deux fractions de la question 1 et
2?7 comment?

ﬂ Compléter : Pour comparer deux fractions, il faut qu’elles aient le méme (

)

on peut aussi les comparer si elles ont le méme ( )

. n . ) o 5 9.
Fractions de méme dénominateur

Si deux nombres en écriture fractionnaires, ont le méme dénominateur, le plus petit est celui
qui a le plus petit numérateur

— L

7 2
* —et =
Comparons 5 et 5

On a les deux fractions 5 et 5 on le méme dénominateur 5

7 2
Et comme : 7 > 2, Alors 5 > =

5

7 25

* — et —
Comparons 7 et 7

. 7 5 .
On a les deux fractions — et — on le méme dénominateur 17

17 17

7 25
Et comme : 7 < 25, Alors — < —

17 17

Des fractions ayant le méme dénominateur sont rangées dans I’ordre de leurs numérateurs
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Exemples

e

&

: : , o 3 1 =

Rangeons les fractions suivantes dans 1’ordre décroissant : 010 e T =
On a toutes ces fraction ont le méme dénominateur 10 é
@)

—
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Section III @ Comparaison de fractions

3 2 1
Etcomme1<2<3,a10rsm>m>1—0

Fractions de méme numérateur

Si deux nombres en écriture fractionnaires, ont le méme numérateur, le plus grand est celui qui
a le plus petit dénominateur

T <ExempLE»———

3 3
* C Zet>
omparons 3 € 7

On a les deux fractions 3 et 7 on le méme numérateur 3

Et comme : 5 < 7, Alors % > %

7 7
%* Comparons 7 et 3

On a les deux fractions T et — on le méme numérateur 7

7 7
Et comme : 17 > 2, Alors — < —

17 2

Des fractions ayant le méme numérateur sont rangées dans 1’ordre inverse de leurs dénomina-
teurs

— Exemples

) . , . 6 6 6
Rangeons les fractions suivantes dans 1’ordre croissant : 713 et 3
On a toutes ces fraction ont le méme nuglérateur 6

6 6
Et 5<7<13,alors — < = < =
comme J < / < alors 13<7<5

J Frac!lons de dénominateurs différents
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Propriété S

Pour comparer deux nombres en écritures fractionnaires de dénominateurs différents, on com-
mence par les mettre au méme dénominateur puis on compare leurs numérateurs
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Section III @ Comparaison de fractions

— Exemples

1
* D—et —
Comparons 2 et 2

) 1 3 )
Mettons les deux fractions 1 et 3 au méme dénominateur
1 1x2 2

Ona g =42"3

. 1 3 .
Alors la comparaison de 1 et 3 revient a comparer 3 et 3

2
Comme 2 < 3, donc 3 < %

1 3

Alors — < —

ors4<8
7

4
* C tget—
omparons : - et ¢

4 7
Mettons les deux fractions — et — au méme dénominateur
4 4><5_2O 7_7><3_21

R R T A EA I PE R
. 4 7 2 21
Alors la comparaison de 3 et — revient a comparer 5 et 5
20 21
Comm: 207< 21, donc 5 < 5
Alors = < —
ors = < ¢

Application
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Comparer les fractions suivantes :
11 ) 3 h 4 ¢ 4 5 ) 3
VR B A T T
Ranger ces fractions dans I’ordre décroissant :
9 .. 2 .. 3 .. 15
21 77 21 721 7721
Ranger ces fractions dans I’ordre croissant :
3 .. 3 .. 3
4 774 77 20 7710
( Solution
no_3 44 53
42 2 7 17 31 T8 4
1509 3 2
21 21 21 21
33 33 =
20 10 5 4 =
[
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Section III @ Comparaison de fractions

v Remarque

Soient a et b deux rtllombres décimaux non nu(%s
*Sia<b,a10rs:Z<1*Sia>b,alors:3>1
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